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Exercicio 1 (Dominios)
(a) A relacdo | é uma ordenagao parcial, que nao é completo. Um contra-exemplo é a cadeia
ascendente
1|2[4|8[16] - - - [2"] - - -

que nao tem limite superior.
(b) (CU{L},C) é um dominio. A prova detalhada é:

e [ é uma ordenagao parcial. Da defini¢cao temos que ela é reflexivo (Ve : e C ¢). Ela
é transitivo porque com e; C ey e ea T ez temos os casos (a) e; = L, que implica
e1 C e3 ou (b) e = ez que implica e; = e3 e logo e; = e3. Considerando a anti-
simetria, suponha e; C e € eo C e1. O caso e; = L implica eg = L também; sendo
e1 = eo. Em ambos casos e; = es.

e [ é completa. Suponha um cadeia e; C eg C e3---: Existe ao maximo um n tal que
én C enq1 mas e, # ept1. Logo, depois e,41 a cadeia é constante e e,+1 é um limite
superior. e,y1 é minimo também, porque e,1 C ¢ para todo limite superior ¢’

e C'U{L} contém, per defini¢ao, um elemento minino, L.

Exercicio 2 (Fung6es continuas)

(a) f é monotonica: Se 1 C xo temos (a) 1 = L, logo f(z1) = L C f(x2) ou (b) 1 = 22
e também f(x1) = f(x2) C f(x2). f é continua: Da exercicio 1(b) sabemos que qualquer
cadeia ascendente contém o limite superior d;. Logo f(| ],,~¢ dn) = f(d;) e com a monotonia
>0 f(dn) = f(d;) também.

(b) f é monotonica: Se C; C Cq, também temos f(C1) C f(c2), analisando os casos que ambas
s@o finitos ou infinitos, ou C; é finito e Co é infinito (o caso que Cj ¢é infinito e Cy é finito
nao é possivel). Mas f nao é continua. Suponha a cadeia

{2} € {2,4} C€{2,4,6} C---{2n|n € N,n <i}

O limite superior minimo dessa cadeia é {2n|n € } e f({2n|n € }) = {1,2,4,6,...} mas
f({2nln € N,n <i}) = {2n|n € N,n < i} é logo o limite superior minimo da cadeia

F({2}) € F({2,4}) € F({2,4,6}) € --- f({2n[n € N,n <4})
é {2n|n € N}.

Exercicio 3 (Extensoes de IMP)
(a) Cly:=:12] = Ao € £, .01 — A[l2]o][l2 — A[l1]o]

(b) C[[ll,lz = al,ag]] =)o € ZJ_.O'[].l — A[[aﬂ]o‘”b — A[[EQHU]
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